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Exercice 1 : (3 pts)
L’espace rapporté a un repere orthonormé direct (O, ” , 7, E’), soient les points A (0, 1,4), B(2,1,2),
C'(2,5,0) et Q(3,4,4)
0.25 1- a) Montrons que : AB NAC = 420 + 7+ 2k)
Ona: AB (2;0;—2) et F(Q;Zl; —4)
- 0 4 | 2 2 |. 2 2.
D'ou: AB NAC = i — Jj+ k
-2 -2 —4 0 4
= 8 —(—8+4)j+8k
= 8i+4j+8k
par conséquence : | AB A AC = A(20 + j + 2Kk)
0.5 b) Déduisons la surface du triangle ABC et la distance d (B, (AC))
v La surface S,z du triangle ABC
Ona AB NAC (8;4;8)
1=  — 1 1 1 12
Donc Sp0 = 5 |[AB A AC| = SVE+2+82 = VI = x 12 = - = 6(ua)
’SABC = 6(ua) ‘
v La distance d (B, (AC))
(AC) est la droite passant par A et de vecteur directeur AC
BA N AC AB NAC 12 12 12
Doncd(B,(AC)):H — ”:” — H: = == =
e I ) BN e
(B, (AC)) = 2]
2 - Soit D le milieu du segment [AC]
B
0.25 a) Vérifions que DS} = 1 (AB A AC’)
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Tptre 2 Yatye 6
2 2 2 2
Donc D(1;3;2) et on a ©(3,4,4) donc DO (2;1;2)

4
Onazxp= =letyp= —3etzD:%:§:2

1
D’autre part 1 (AB NAC ) a pour coordonnées le triplet (2;1;2)

1
Par conséquence | DQ) = E(AB NAC)

b) Déduisons que d(£, (ABC)) =
Ona DQ = i(AB A E) donc D} et AB N AC sont colinéaires

Or AB A AC est le vecteur normal au plan (ABC') donc DQ est aussi normal au plan
(ABC)

D’autre part, on a D est le milieu de [AC], c.a.d. D € (AC) donc D € (ABC)

Donc d(9, (4BC)) = DO = [P0 = (4B A 40| = | x12=3

Par conséquence ’ d(Q, (ABC)) = 3‘

Remarque On peut aussi déterminer une équation du plan (ABC) puis montrer la
distance d(2, (ABC)) = DQ) = HWH =3

3 - Soit (S) la spheére d’équation 22 + y? + 22 — 62 — 8y — 82+ 32 =10

a) Déterminons le centre et le rayon de la sphére (S) On a : 22 + 4> + 2% — 62 — 8y —

82+432=0s2>—6z+9y>—8y+22—82+32=0
S22 —62+9—-94+1y> —8y+16—16+22—82+16—16+32=0
o (22 —62+9) + (> —8y+16)+ (22 —82+16) —9—16—16+32=0
S @—=37+y—4°+(z—4)?2*=9=32
Donc,‘ (S) est la sphere de centre ©(3;4;4) et de rayon R = 3‘

b) Montrons que le plan (ABC) est tangent a la sphére (S) en un point que ’on
déterminera
On a d(Q, (ABC)) = 3 = R donc le plan (ABC) est tangent a la sphere (S)
et puisque D € (ABC) et DQQ = R = 3 donc D € ()

Et par conséquence ‘16 plan (ABC) est tangent a la sphere (S) au point D‘

4 - Déterminons une équation cartésienne pour chacun des plans (Q,) et (Q,) paral-
léles & (ABC) tels que chacun d’eux coupe (S) suivant un cercle de rayon v/5
Soit (@) un plan parallele a (ABC)
Ona DQ = %AB A AC est un vecteur normal au plan (ABC), donc D (2;1;2) est un

vecteur normal & (Q)

D’ou une équation cartésienne de (@) s’écrit comme suit : (Q): 2z +y+2z2+d =0

D’autre part on a : d(2 =/ 3? =V9—5=V4=2

Et on a d(€; = = - —9
(@ (Q) = ol . .

Dot |18 +d|=6ca.d. 18 +d=60oul8+d=—6 Doud=—120ud = —
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Donc (@) : 2z +y+22z—12 =0 et (Qy) : 2z +y + 2z — 24 = 0 Et par conséquence :

[(Q):20+y+2:—12=0]et|(Qy) : 20+ y+2:— 24 =0]

Exercice 2 : (3 pts)

Le plan complexe rapporté a un repére orthonormé (O, %, %), soient les points A(a = V2 + iV2),

B(b=1+V2+1i), C(c=0) et D(d = 2i)

1 - Ecrivons le nombre complexe a sous forme trigonométrique
On a [a] = \/7 V2+2=V4=2 donca=v2+iV2= f<\[+ \f)

) T .., T
Par conséquence |[a = 2 ( cos 1 + ¢sin 1

2 - a) Vérifions que b—d =c¢
Onab—d=1+vV2+i—2i=(1+V2)—i=b=c donc|b—d=c|
b) Montrons que (V2+1)(b—a) = b—d et déduisons que les points A, B et D sont alignés
v Montrons que (V2 +1)(b—a)=b—d
Ona (V24+1)(b—a)=(V2+ 1)1+ V2+i—V2—ivV2) = (V2+1)(1+i—iV2)
Donc (V24 1)(b—a) = vV2+ivV2—2i+1+i—ivV2=1+V2—i=b=c=b—d

Ainsi | (V24 1)(b—a) =b—d

v Déduisons que les points A, B et D sont alignés

LN

Ona(\@—i—l)(b—a):b—ddoncz

—d
Puisque € R, alors lles points A, B et D sont alignés‘
a

b—

3 - a) Vérifions que ac = 2b

Onaac=(V2+ivV2)(1+V2—i)=V2+2—iV2+iV2+2i+2
ac=2+2V2+42i =21+ V2 +1i) =
Donc
b) Déduisons que 2arg(b) = Z[QW]
On a 2b = ac donc 2b = ab, donc arg(2b) = arg(ab)[27]
Donc arg(2) + arg(b) = arg(a) + arg(b)[27] donc 0 + arg(b) = arg(a) — arg(b)[2n]

Donc 2arg(b) = arg(a)[27]

Ainsi | 2arg(b) = g[?ﬂ
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4 - Soit R la rotation de centre O et d’angle Z et qui transforme chaque point M du plan d’affixe

z en un point M d’affixe z

0.25 a) Montrons que z/zﬁaz
OnaR(M):M/ﬁz/—O:elg(z—O)éz/:(cos%—i—ising)z
, 1 T .., w _1
@z—§x2(cosz+zsmz>z—§az
) 1
Par conséquence | z = 5%
0.5 b) Déduisons que R(C) = B et que R(A) =D
’ 1
v Onaz =_—az
1 1
iazcziac:iXQb:b:zB(carac:%)
Donc |R(C) =B
’ 1
/Onazziaz
1 1
iazA—ia \f—i—z\f (2+2\/§le 2)=-(4i)=2i=d=zp
Donc R(A):D
_ 21 ==
0.5 c) Montrons que b-a = (\fQ )a, puis déduisons une mesure de I'angle (AC ,AB)
c—a
v Montrons que _a:(ﬁ_1>a
c—a 2
Onab—a_b—a_1+\/§+i—\/§—i\/§_1+i(1—\/§)
c—a b—a 14+V2—i—V2—ivV2 1—i(1++?2)
b—a (14+i1—-v2)1+i1+v2) 14+i1+V2)+i(l—v2)—(1—v2)(1+V2)
c—a T (I—il+V2)(1+i(l+2)) (1427
b—a 142i—(1-2) 242  1+i  (2—=vV2)1+i)  (2—v2)(1+1)
c—a 14142242 44+2V2 242 (2—-V2)(2+V2) 4—-2
b— 2—/2 2—+/2 2 2 2—1
o2V 2oV f(f iV2) = f g V21,
c—a 2 2 2
D’ou b—a: (ﬂ_1>a
c—a 2
v Autre méthode
1 1 1
Ona(\@+1)(b—a):b—d:§ac—§a2carac:QbetR(A):Dc.a.d.dziaxa
1 b— 1 1 1
Donc(\@+1)(b—a):§><a(c—a),d’of1C_Z:§><a><ﬂ+1:ax§(\/§—1)
Finalement boa = (ﬂ_1> a
c—a 2
v/ Déduisons une mesure de ’angle Zﬁ, AB )
_— b— 2-1 2-1
Ona(AC,AB)zarg( a)[QTr]Em’g(f2 a) [27] = (arg<\f2 )—Fagr(a)) [27
c—a
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— =\ _ T _7 \/5— 1 y
<AC ,AB ) = <O+ Z) [27] = 4[27r] (car —5 € IR+>
Alors <A—C"),:4_B‘)> = %

Exercice 3 : (3 pts)

DI || 2D
QD9 | 9ID

L’'urne U, L’'urne U,

On considere 'expérience aléatoire suivante :

7 On tire une boule de 'urne U, et on note le nombre a qu’elle porte, puis on la met dans I'urne

U,, ensuite on tire une boule de 'urne U, et on note le nombre b qu’elle porte ’

i

On considére les événements suivants :

A : 7 La boule tirée de 'urne U, porte le nombre 1 ”

B : 7 Le produit ab est égal a 2”7

Dans cette exercice, on va utiliser les combinaisons C?

0.5 1 - a) Calculons p(A)
On a card(Q) = C} x C} =36
Et I'événement A est réalisé lorsqu’on tire une boule portant le nombre 1 de I'urne U,
Donc card(A) = C3 x Cj =18
o i - S 2
Alors [p(A) = %
0.5 b) Montrons que p(B) = % (On peut utiliser U’arbre des possibilités)
> Premiére méthode
L’événement B est réalisé lorsqu’on tire une boule portant le nombre 1 de 'urne U; et
une boule portant le nombre 2 de I'urne U, ou lorsqu’on tire une boule portant le nombre
2 de I'urne U, et une boule portant le nombre 1 de I'urne U,
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Donc card(B) =Ci x C} + Cl x Ci =3x2+1x3=6+3=9

carg(B) 9
D B)=4972) _ 7
one p(B) card(2) 36
1
Alors |p(B) = 1

w Deuziéme méthode (arbre des possibilités)

Tirage de Tirage de Le produit
'urne U, ’urne U, ab

o332

\

D DD WS |

/
¢ ¢9¢

[ I )

O A~

/N /N

!

¢
¢
&

DO s

(@)
—
—
—

¢ ¢

W

BB

D’apres 'arbre des possibilités ci-dessus, on trouve que

W

3 2 1 3 6 3 9
B == — — — — B = — _— = —
PB) =g xgt5*6PB) =351 35~ 35
1
Alors |p(B) = 1

2 - Calculons p(A/B)

- Premiere méthode

p(ANB)

On ap(A/B) = (B

L’événement A N B est réalisé lorsque les deux événements A et B sont réalisé a la fois
c.a.d. lorsqu’on tire une boule portant le nombre 1 de 'urne U, et une boule portant le

nombre 2 de I'urne U,
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d(ANB 1
Donc card(ANB) = Ci x C3 =3 x 2 =6, doncp(AﬁB):mza(d(g)):;6:6
,

1
1 6 1 4
Orp(B)—Zdoncp(A/B)—i—é><4—6
4
2
Alors |p(A/B) = 3

- Deuziéme méthode (arbre des possibilités)

p(ANB)
Onap(A/B)=—F—
(A/B) =="5)
1 1 1
D’apres 'arbre des possibilités, on a p(AN B) = 3 X 375
1 4
Donc p(A/B) = :6X4:6

Alors |p(A/B) =

col o 1 o =

3 - Soit X la variable aléatoire qui associe a chaque résultat de 'expérience, le produit ab
a) Montrons que p(X =0) = -
L’événement X = 0 correspond a tirer une boule portant le nombre 0 de 'urne U; et une

boule quelconque de 'urne U,

12

Donc card(X = 0) = C3 x C} =2 x 6 =12, par suite p(X =0) = 36

Remarque : On peut avoir le méme résultat en utilisant l’arbre des possibilités

1
Alors [p(X =0) = 3

b) Donnons la loi de probabilité de X

On a X(92) ={0;1;2;4}

1
p(X=0)= 3
card( X =1) CixC} 12 1
X — 1 — = —_ — =
P )= —eard) 36 36 3
1
p(X =2)=p(B) = ;

card(X =4) C{ xCj 3 1

X == = = = — =
a4 )= @) 36 36 12
D’ou la loi de probabilité de la variable aléatoire X
x; 011]2] 4
11111
X=z)|=|=|-|—
PX=2) 1513031

—

c) On considere les événements

M : "Le produit ab est pair non nul” et N : ”le produit ab est égal a 1”

(www.steinmaths.com) 7/15 Option PC & SVT




Session : Normal 2023

0.5 Montrons que les événements M et N sont équiprobables
Montrer que ces deux événements sont équiprobables revient a montrer que p(M) = p(N)
L’événement M est équivalent a trouver que ab = 2, ou ab = 4 c.a.d. au événements X = 2

ou X =4,donc M =(X=2)U(X =4)

1 1 4 1
Et comme (X =2)N(X =4) =0, alorsp(M) =p(X =2)+p(X =4)=—+—=— ==
4 12 12 3
Yr? 1,'_| = — = 7\‘Y “__S: ':l"_i| “1'_. = — " 17 = bl = e mw — — ‘/‘ =
1
Donc p(N) =p(X =1) = 3

Donc p(M) = p(N), et par suite |les événements M et N sont équiprobables

Remarque : On peut avoir les mémes résultats en utilisant [’arbre des possibilités

Exercice 4 : (11 pts)

Soit f la fonction numérique définie sur ]0; +o0f par : f(z) =2 — = + (1 —Inz)?
x
Et (C”’f) sa courbe dans un repere orthonormé (O,; ,7) (unité : 1 cm)

3 —2—2rInz + x(lnx)?

0.25 1 - a) Vérifions que : Vz € |0;+o00[ : f(z) =
x

2
Pour tout z de ]0,+oo[ on a : f(z) =2 — = + (1 —Inz)’
x

2 —2+4xz(1—Inz)’

x
2x—2+x(1—21nx+(1n9;)2>
B x
B 20— 24z —2zlnz+z(Inz)’
_ x
32 —2—92Inz + 2 (Inz)?
Alors| f(x) — 3x rlnz +z (Inx)
x
: 2 . (Inz)?
0.5 b) Montrons que hr{lx(lnx) =0 et que 111+n =0 (On peut poser : t = \/z)
T r—+00 x

x>0

wMontrons que li‘rglx(ln )2 =0

x>0
2
On a limz (Inz)* = lim (\/Eln <\/§2>> = lim (2v/z1n (\/E))Q
0 0 70
Soit t = v/z, on a z — 0" =t — 0% donc limz (Inz)* = lim (2¢tInt)* = 0

20 t—0
x>0

Car lfirglt Int=0

t>0

Finalement lir{l:z:(ln )2 =0

>0

wMontrons que lim
r—+00 xX
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2 - Montrons que pour tout z € ]0; +oo[ : f (2) =

(Inz)” 2Int\?
Soit t = \/x, on a x — +00 =t — 400 donc lim :tli£n <7> =0
—400

z—+00 I t
Int
Car lim — =0
t——+o00
Inz)*
En fin| lim 27
T—+00 xT
c) Déduisons que 1}31 f(z) = —o0, puis donner une interprétation géométrique du résultat
x>0
Déduisons que liIElf(:E) = —o0
"l‘L":(]
On a lim3z — 2 = —2 et limx (In z)’ =0et limzlnz =0
0 0 0 )
Donc lim3z —2 —2zInz + = (Inz)* = —2 et puisque 111%1; = —00
x>0 x>0
30 —2—22Inz + z (Inzx)*
Alors lim f (x) = lim (Inz) = —00
T z—! €T
x>0 x>0
hr{lf(r) = —00

>0
Interprétons géométriquement le résultat

Puisque lim f () = —o0

x>0

Alors|la droite d’équation x = 0 (I’axze des ordonnées) est une asymptote verticale a (C’/.)

d) Calculons lim f(z), puis trouvons la branche parabolique de la courbe (€ f) au voisinage

T—+00
de 400
Calculons lim f(x)
T—+00
Ona lim Inz = +o0o donc lim 1 —Inz = —oo done lim (1 —1Inz)* = +oo
T—>+00 r—+00 T—>+00

2
Et puisque lim = =0 alors lim f(z) = lim 2— = + (1 —Inz)* = +0
Tr—+00 T—+00 T—+00 €T

Montrons que la courbe ((f’ f) admet une branche parabolique de direction

I’axe des abscisses au voisinage de +o0

—2-271 Inz)?
On a: limM:lim?’x J:nQ:U—I—ac(na:)
r—+o0 I Tr——+00 €T
. 3 2 Inz (Inz)
= lim = — 5 + — 4+ —*~
rotoox X T T
=0
3 2 1 Inz)?
Car lim —— — =0, limﬂzoet lim<n$) =0
T—+00 T r—+00 X T—-+00 T

Donc lim f(z) = 400 et lim ) =0
T—+00

r—+o0 I

D’ou (C’f> admet une branche parabolique de direction ’axe (Oz) au voisinage de +oo

20—z +zlnx)
2

X

2
La fonction o + 2— — est une fonction rationelle dérivable sur R* donc dérivable sur |0, +o00|
x

z + Inz fonction logarithme népérien dérivable sur |0, +o00[ donc x - 1 —Inz est dérivable

sur |0, +oo[ d'ott 2 - (1 — Inz)* est dérivable sur ]0, +oo]
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Et alors f est dérivable sur |0, +oo[ comme somme de deux fonctions dérivables
/ —1 /
Et, pour tout x de |0, +oc[ona: f () =0-2x — +2(1 —Inz) (1—Inz)
x

2 —1

2 2(Inz —1
L 2(nz—1)

x? x
214+ 2 (Inz —1)]

22

, M1l —z+rlnx
Finalement | f (z) = (l-z+cinz)

72

3 - En exploitant le tableau de variations de la fonction dérivé f de f sur ]0; 4+-o0]

a) Prouvons que f est strictement croissante sur ]0; +o0o[ puis dressons le tableau de varia-
tions de f
Prouvons que f est strictement croissante sur |0; +oo]
D’aprés le tableau de variations de f’
0 est la valeur minimale absolue de la fonction f* sur I'intervalle |0, +oo|

Donc f' (x) > 0 pour tout z de ]0,+oo[ ( avec I'égalité ssi x = 1)

D’ou ’ f est strictement croissante sur |0, +oo[‘

Dressons le tableau de variations de f

z 0 1 +00
f (z) - 0 -
400
(@) /
—00

b) Donnons le tableau de signe de la dérivée seconde f" de la fonction f sur
10; +00]
D’aprés le tableau de variations de f’
La fonction f* est strictement décroissante sur les deux intervalles ]0, 1] et [3, +oo[
Donc f" est strictement négative sur chacun des deux intervalles ]0, 1[ et |3, +-00]
Et f est strictement croissante sur [1, 8], alors f est strictement positive sur |1, 8]
Et puisque f  est est dérivable en 1 et 3 (car elle est dérivable sur |0, +oo[ ), et change

sa monotonie en 1 et 3 alors f s’annule en 1 et /3
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c) Déduisons la concavité de la courbe (C“’f) et précisons les abscisses de ses deux points

d’inflexion

"

Déduisons la concavité de la courbe (¢;) On a VY € ]0,1[U [3,+00[ f (z) <0

donc | (€;) est concave sur J0,1[ et [3, +00]

Et Vo €1, f (z) >0 donc|(€;) est convexe sur |1,

Précisons les abscisses des deux points d’inflexion de la courbe (6’ f)

La fonction f” s’annule et change de signe en 1 et

Donc la courbe (C”’f) admet deux points d’inflexion ‘ AL f(1)) et BB, f(B)) ‘

4 - La courbe (€,) ci-dessous est la représentation graphique de la fonction g : x = f(x) —z et

qui s’annule en a et 1 (a ~ 0.3), et (A) la droite d’équation y = =

-3+

a) Déterminons le signe de la fonction g sur |0; +o0]
D’apres la représentation graphique de la fonction g on a :

La courbe (C”’ g) est en dessous de I’axe des abscisses sur chacun des deux intervalles |0, /]
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et [1,4o0[, donc ’g (x) <0 pour tout = de 'intervalle 0, a] U [1, +o0] ‘

Et (C’ g) est au-dessus de I'axe des abscisses sur l'intervalle [1, o]

Donc ’g (x) > 0 pour tout = de l'intervalle [a, 1] ‘

0.5 b) Déduisons la position relative de la droite (A) et la courbe (C;) sur les inter-
valles [«; 1], ]0;a] et [1;+o0]
D’apres la question précédente on a Vz € ]0,a] U [1, +oo[ g(x) <0
Donc Vz € ]0,a] U [1, 400 f(z) <z
D’ot |la droite (A) est au-dessus de (€;) sur les intervalles ]0, a] et [1,+o0]
D’autre part on a Vz € [a, 1] g(z) >0
Donc Vz € [a, 1] f(x) > =
D’ot |la droite (A) est en dessous de (€;) sur 'intervalle [a, 1]
1.5 5 - Construisons la courbe (C’f) et la droite (A) dans le repére (0,5,7)
(On prend : « >~ 0.3 ; f~49 et f(B)~1.9)
—1+
—2
—3 t
0.5 6 - a) Vérifions que la fonction z — 2z — zlnz est une primitive de la fonction
z+ 1—Inzx sur [a;1]
Les deux fonctions z 2z et x — —x sont des fonctions polynémes dérivables sur [« 1]
Et  — Inz une fonction logarithme népérien donc dérivable sur [a, 1]
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b)

Alors x = 2z — zInx est dérivable sur [a, 1]
Et pour tout x de [a, 1] on a :
2z —zlnz) = (2z) — (zInz)
1
=2— (1 xInz+x x 7>
x
=2—Inz—1

=1—Inz

D’ou ’:1: - 2z — zInz est une primitive de la fonction = — 1 — Inz sur [o, 1] ‘

En utilisant une intégration par parties, montrons que :

/1 (1—Inz)’dz =5(1—a)+a(d—Ina)lna

«

1
On va utiliser une intégration par parties sur I'intégrale : [ = / 1x(1—1n x)2 dx
«

On pose u(x) = (1 —1nx)? et v(x)=1
, —2(1 -1
Donc u (x) = Q(xn:c) et v(z)==z
1 —_— —_—
1= [x(l—lna:)Q]l —/ T X de
« xT

1
:(1—1n1)2—a(1—lna)2+2/ (1—Inzx)dx

) 1
=l—a(l—Ina) +2[2x—xlnx}
:1—a<1—2lna+ln(a)2)+2(2—ln1—2a+alna)
=l—a+2alna—a(na)’+4—4a+2alna

=5—ba+4alna—a(Ina)’

Finalement ’I: 5(l—a)+a(d—Ina) lna‘

Déduisons, en fonction de a, I’aire de la partie du plan délimitée par la courbe

((?f), I’axe des abscisses et les droites d’équations t =a et z =1
Ona A= /1 |f(z)|dx u.a et f continue et strictement croissante sur [, 1]
Donc Vz € Fa, 1lJona f(a) < f(x) < f(1)

Et puisque g (a) = g(1) =0 alors f(a) =aet f(1)=1

Dot a < f(x) <1 pour tout x de [a, 1], c’est-a-dire f est positive sur [a, 1]
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Par conséquent : A = / f(z)dz u.a
«

:/1 (2—i+(1—1nx)2>dwu.a

«

1
= ({2x—21n|x|} —|—5(1—a)—|—a(4—lna)lna> u.a
=(2—-2a+2lna+5(1—a)+a(4d—Ina)lna)cm?

A= (7(1—a)+ (24—404—ozlnoz)ln@)cm2

Finalement | A = (7 (1—a)+(2+4a—alna)ln a> cm?

7 - Soit la suite numérique (%,,) définie par U, € |a; 1] et la relation U, , = f(U,), pour tout

nelN

a) Montrons, par récurrence, que o < U, < 1 pour tout n de IN
Pour n =0 on a u, € |a, 1[ donc a < uy < 1
Soit n € N, supposons que o < u,, < 1 et on montre que o < u,, . <1
Ona a <u, <1 et fune fonction dérivable ( d’apres la question 2- ) donc continue et
strictement croissante sur [a, 1]
Done £(a) < f(uy) < £(1) et puisque £(a) = a, £(,) =ty et F(1) =1

Alors a <, <1

Et d’apres le principe de récurrence on a ’a < wu, <1, pour tout n de N ‘

b) Montrons que la suite (I,,) est croissante ( on peut utiliser la question 4 —b) )
D’apres la question 4-b) on a f(x) > = pour tout z de |a, 1]
Et d’apres la question précédente on a u,, € Ja, 1] pour tout n de N

Alors f(u,) > u, pour tout n de N, c’est-a-dire w, ,; > u, pour tout n de N

D’ou ’ (u,) est une suite croissante‘

c) Déduisons que la suite (U,,) est convergente et calculons sa limite

La suite (u,,) est croissante et majorée par 1

Alors : ’1& suite (U,,) est convergente‘ Calcule de limu,,

Soit I = |a, 1[, on a f continue sur I, f(I) = I, u, € I et (u, ) convergente
Alors lim u,, est une solution de ’équation f(x) —x =0ou g(z) =0
Et d’apres la représentation graphique de la fonction g, les solutions sont « et 1

Donc limu, = o ou limwu,, = 1, et comme (u,,) est croissante alors u, > uy > «
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